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Chapitre 01

|_e corps des nombres Réels



1. Nombres Réels :

1.1 - Construction de I'ensemble des nombres réels :
1.1.1 Definition

Une partie non vide A € Q est dite section dans Q si elle vérifie la
propriété suivante :

VXEA, VX EQ: xX'<x=>x'EA

Une section est dite ouverte si :

VXEA,IX EA:x'>X

1.2 Théoreme

Soit A une section ouverte alors :
VeeQ*,IxeAI X gA:x'-x<eg

1.3 Definition

Toute section ouverte sera appelé nombre réel . L'ensemble des nombres
réels sera noté R .

1.4 Valeur absolue

Soit x € R on appelle valeur absolue de x notée | x| le réel positif définie
par :

x six=0

‘x‘ B —x six<0

1.5 Propriétes



. Sib#0, |ab|=|a]||b]

- [x/yFEIx]/]y[(ly[#0)

. |la+b|<|a|+|b]| (inégalité triangulaire)

« |la—b|>]||a|—|b]|| (deuxieme inégalité triangulaire, découle de
la premiere)

Dans ce qui suit A est un sous ensemble de R

2 Partie bornée

Soit A un sous ensemblede Retm, M ER

« M majore A pour tout x €A : x <M ( M est le plus grand elément de
A) N.B Si M appartient a A alors c'est un maximum

« mminore A pour tout x €A : x>m (m est le plus petit élément de
A) N.B Si m appartient a A alors c'est un minimum

2.2 Définition

« Ondit que A est majoreé s'il existe un réel M tel que M majore A .
« Ondit que A est minore s'il existe un réel m tel que m minore A .
« Si A est majoré et minoré , on dit qu'il est borné .

2.3 Borne supérieure et borne inférieure

« Ondit que s est la borne supérieure de A , notée Sup(A) si s est le
plus petit majorant de A .

« Ondit que t est la borne supérieure de A , notée Inf(A) si t est le plus
grand minorant de A .

2.3 Théoreme

« Si Aestunsous ensemble de R non vide et majore, alors A admet
une borne supérieure .

« Si Aestun sous ensemble de R non vide et minoré, alors A admet
une borne inférieure .



2.4 Caractérisation des bornes supérieure et inférieure

« Ve>0IXEA/SUp(A)-e< x<Sup(A)
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« Ve>03axeA/Inf(A) < x<Inf(A) +e¢
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3. Partie entiere
3.1 Définition

si x est un réel , il existe un unique entier meZ tel que m <x <m+1

On l'appelle la partie entiere de x , et on la note [X] ou E[X] .

N.B E[X] est le plus grand entier relatif qui est inférieur ou égal a x .

ex : E[3.2]=3 car 3 <3.2<4
E[4]=4



3.2 Représentation graphique de la fonction « partie entiere »
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